Ugyanakkor
—f, F <Ifl,

amibol az elébbiek és a Riemann-integral monotonitasarol szo6lo tétel alapjan

i/abfs/abm,
]/abf\s/ablf!. O

20. Folytonos fiiggvény integralhaté, monoton fiigg-

azaz

vény integralhaté

TETEL: Tegyiik fel, hogy [a, b] korlatos és zart intervalumon értelmezett f : [a,b] — R
figgvény folytonos. Ekkor f € R[a,b]. Ugyanez igaz, ha f-r6l folytonossig helyett mono-
tonitast tételeziink fel.

BIZONYITAS: Ha az f: [a,b] — R € C, akkor egyenletesen folytonos. Ez azt jelenti,

hogy .
Ve>0,30>0: |f(z)— f(t)| < T (x,t € [a,b], |z —t| <9).

Ha tehdt 7 € F? feloszdsra d, < § teljesiil, akkor VI € F(7) osztasintervallumra |I] < 4,
gy

sup{| /() = f(O)] st € T} < 1=

_a/'

Kovetkezésképpen
w(f,m)= > sup{lf(z) = f@)| 2.t €I} |I| <
IeF(r)
€ €
< -y M= (b—a)=e.
b—a IeF(r) —a

Ezért f € Ra,b] . (Az oszcillaciés 6sszeg tulajdonsdgardl szold tétel miatt)
Ha pl. az f: [a,b] — R fliggvény monoton névé (monoton fogyd esetén bizonyitds analdg),
akkor valamilyen 1 < n € N mellett az

h—
rp=a+k a

(k=0,...,n)

osztépontokkal definialt 7 = {x, ..., z,} € F? egyenletes felosztasra

w(f,7) = HX:: sup{[f(z) = f(t)] 1 2 S @, t S @i} - (Tpr — 20) =

= b;a ZX::(JC($IH1> — flap) = (b— a)(f(j) — f(a))

Ha ¢ > 0 tetszolegesen adott, akkor legyen a fenti 1 < n € N olyan, hogy

(b—a)(f(b) = f(a))

n

<e,

amikor is w(f,7) < e. Igy f € R[a,b]. (Az oszcillacis sszeg tulajdonségardl szolo tétel
miatt) O
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